Реферат на тему:

Оцінювання в рівняннях еліптичного типу
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     Будемо шукати оцінку лінійного функціоналу
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Теорема 1.   Оптимальна оцінка функціоналу 
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При цьому похибка оцінювання дорівнює
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Доведення.  Покажемо спочатку, що має місце 

Лема.   Задача оптимального оцінювання еквівалентна задачі оптимального керування рівнянням
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з критерієм якості вигляду
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і при цьому
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Доведення леми.    Зауважимо, що
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що і треба було довести. 

Доведення теореми.  Користуючись результатами § 3, одержимо, що існує єдиний розв'язок задачі оптимального керування (9), (10), тобто існує єдиний вектор 
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     Покажемо тепер, що справедлива рівність
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З другого рівняння системи (4.8)
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Використовуючи друге рівняння системи (4.7), одержимо
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Враховуючи ці співвідношення, будемо мати, що
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     Покажемо далі, що 
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[image: image62.wmf](

)

),

,

ˆ

(

)

(

)

(

ˆ

*

)

(

)

,

(

~

1

Cp

u

p

l

dx

x

p

u

C

x

l

z

p

a

dx

z

z

R

G

G

-

=

L

-

=

=

ò

ò

x


але


[image: image63.wmf]).

,

ˆ

(

)

ˆ

,

ˆ

(

1

Cp

u

u

u

R

=

-

h


З цих співвідношень одержимо потрібну рівність, що і завершує доведення теореми.                                                                               
Зауваження 1.  Система рівнянь (7) у просторі 
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то система рівнянь (7) є системою рівнянь Ейлера для функціоналу 
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Наслідок 1.   Функція 
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     Нехай простір 
[image: image73.wmf]1

H

 скінченновимірний, тобто 
[image: image74.wmf])

...,

,

(

1

m

y

y

y

=

, де 


[image: image75.wmf],

,

1

,

)

(

)

(

m

i

dx

x

x

g

y

i

G

i

i

=

+

=

ò

h

j

                    (12)

де 
[image: image76.wmf])

(

)

(

2

G

L

x

g

i

Î

 - відомі функції, 
[image: image77.wmf]i

h

 - некорельовані випадкові величини, 
[image: image78.wmf]2

2

,

0

i

i

i

M

M

s

h

h

=

=

.

     Покажемо в цьому випадку, що справедлива

Твердження 1.   Мають місце рівності
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де функції 
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Доведення.    Запишемо в нашому випадку системи рівнянь (7), (8)
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Позначимо через 
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     З систем рівнянь (13), (14) отримаємо, що
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Враховуючи далі вигляд 
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Отже, матриця 
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     Припустимо далі, що вектор-функція 
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Змінюючи порядок інтегрування, отримаємо, що
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Отже, отримали потрібну умову.                         
Наслідок.  Нехай 
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